Questions réponses du 15 mai au 22 mai

Q°1 Dans le chapitre 14, je ne comprends pas du tout les justifications de la remarque 2 page 2.
Pourriez-vous s'il vous plait appliquer la méthode 1 a un exemple concret ? Que signifie "faire
une partition de P(2)" ?

Concernant la méthode 2, j'ai essayé de l'appliquer a un exemple ou (2 est un ensemble de
couleurs et A I'évenement "couleur froide". Si j'ai bien compris, le role de 'application est de
dire (oui ; non ; non ...) selon si I'élément 1 d'oméga est une couleur froide ou non (avec 1=oui et
O=non). Mais je ne comprends pas a quoi correspond Card(P({2)), ni donc par quelle opération
on arrive a 2™.

R°1 Méthode 1 : J’ai donné un exemple pendant la classe virtuelle du mercredi 13 mai, c’est
une bonne idée de le transcrire. Si on se donne Q0 = {1; 2; 3}, P(Q) est ’ensemble des parties
qu’on peut faire avec des €léments de (. Il y a une partie avec 0 (I’ensemble vide) ; 3 parties
avec 1 élément ({1} ; {2} ; {3}) ; 3 parties avec 2 €léments ({1 ;2}; {1;3};{2;3}) etune
partie avec 3 éléments (). On arrive bien a 8 = 23 = 2474 gl¢ments dans P(Q).

Une partition de P(£) est la donnée d’ensembles deux a deux disjoints dont la réunion forme
P(Q). C’est comme un systeme complet d’événements.

Méthode 2 : Le cardinal d’un ensemble est le nombre d’éléments qui le constitue (le cardinal
d’une famille avec 2 parents et 2 enfants est 4).

Vous avez parfaitement bien compris la construction de la bijection entre P(Q2) et {0; 1}". Si je
reprends le méme exemple que pour la Méthode 1 ; en considérant I’ensemble E = {1 ; 3}, son
image sera le triplet (1 ;0 ;1).

Puisqu’il s’agit d’une bijection, chaque élément de {0; 1}" a un seul antécédent dans

P(Q). On sait dénombrer {0; 1}™: son cardinal est 2™. Alors il y a bien 2™ éléments dans P(Q) ce
que I’on note Card(P(Q))= 2™.

Q°3 Est-ce qu’on peut écrire AABUC) =ANBNC?

R°3 Oui, cette égalité est parfaitement juste.



Q°4 Apres avoir relu le cours du 20 mai, je me rends compte que je ne comprends pas le
théoreme 22 et en fait le théoreme 11. Je crois que cette notion de systeme complet (quasi-
complet) qui me pose probleme, je ne comprends pas pourquoi:

P(A N B)=P(A)-P(ANB)?

R°4

Dans les théoremes 11 et 22, le systeme (quasi-)complet d'événements est bien constitué de
tous les événements B; pour tout 1 dans I. Dans le cas tres simple ou I'ensemble I ne contient
que 2 éléments alors on a nécessairement B, =B,

C'est ce qu'on consideére dans la preuve de la proposition 27: puisque (B; B) est un systéme
complet d'événements, on a pour tout événement A , P(A)= P(A N B)+P(A N B) autrement
dit P(A N B)=P(A) - P(A n B).

Finalement, un systeme complet d'événements est une liste d'événements 2 a 2 incompatibles
dont la réunion est I'univers tout entier (on n'oublie aucun cas et on ne compte personne en
double).

Par exemple si une expérience al€atoire a pour univers I'ensemble des €leves de la classe, en
considérant les éleves nés en janvier, ceux nés en février, en mars...., en novembre et en

décembre on aura un systeme complet d'événements (sce) constitué de 12 ensembles
(card(I)=12).

Remarque : plusieurs erreurs se sont glissées dans la premiere version du corrigé du TD 14.
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