
Khâgne B/L DM11 - pour le 18/12/12

Exercice 1

Soit f la fonction définie par :

∀x ∈ R, f(x) = exp(−2|x|)

1. Montrer que f est une densité de probabilité.

2. Soit X une variable aléatoire admettant f pour densité.
Déterminer la fonction de répartition de X.

3. On pose Y = |X|. Montrer que Y est une variable à densité
et donner une densité de Y .

4. On pose Z = X2. Montrer que Z est une variable à densité
et donner une densité de Z.

Exercice 2

Soit F la fonction définie par :

∀x ∈ R, F (x) =
1

1 + e−x

1. Montrer que F peut être vue comme la fonction de réparti-
tion d’une variable aléatoire X à densité.

2. Déterminer alors une densité f de la variable aléatoire X.

3. On pose Y = eX . Montrer que Y est une variable à densité
et donner une densité de Y .

4. On pose U =
√
Y . Montrer que Y est une variable à densité

et donner une densité de Y .
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