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On considére 'application f définie sur |0, +oo| par f(z) = %

1. Etude de f.
(a) Déterminer la limite de f(z) lorsque z tend vers 0 par valeurs positives. Interpréter graphique-
ment cette limite.
(b) Déterminer la limite de f(z) lorsque = tend vers +oc.
(c) Calculer f'(x) pour z > 0 et étudier le signe de f’(z).
(d) Prouver l'existence d’un unique réel a > 0 tel que f(a) = 0.
Justifier que a € [1,¢€].
2. Etude d’une suite réelle.

On considére la suite (u,) définie par la relation de récurrence suivante:

Uug = €
Vn € Nyupi1 = fun) + un

(a) Démontrer que pour tout entier n € N, u,, > a.

(b) Démontrer que (u,) est strictement croissante.

(¢) En supposant que (u,) ait une limite, L, montrer que nécessairement f(L) = 0.
En déduire que (u,) ne peut pas étre convergente.



