Hypokhagne B/L DM17 - pour le 25/04/14

Exercice 1 :

Pour tout entier naturel n > 1, on pose :

- w=Yh wm )
Un = — y  Un = P Wy = Un n{n
s
k=1

2

x x
L. Mont : In(1 - = 2).
(a) Montrer que : In(1 + z) 72~ 2 +xgo(:c)
(b) En déduire que, au voisinage de +oo,
1
Wn — Wn+1 n—::—oo W

2. (a) Montrer que la série Z(wn — Wp41) converge.
n=1
(b) En déduire que la suite (wy) converge. On note = sa
limite.
3. (a) Rappeler I'expression explicite de u,, pour tout n > 1.
(b) Montrer que la série de terme général u,, converge.

4. (a) Déterminer trois réels a, b et c tels que :

a b c
v N* = —
nER, Un n+n+1+2n+1
1 1
(b) Montrer que : Vn € N*, kzl%ﬂ = Vant1 = 5Un ~ 1.

(c) En déduire que :

n
* 6n
Vn € N¥, Zuk:24(vn—v2n+1)+24— o
k=1
5. En utilisant la convergence de la suite (wy, ), calculer la somme

+o00

Z uy, en fonction de In(2).
n=1
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