Hypokhagne B/L DMO2 - pour le 20/09/12

Exercice 1
1. (a) Montrer que pour tout n € Net k € {0,...,n},
1 ny 1 n+1
k+1\k) n+1\k+1
(b) En déduire que pour tout n € N,
n
S irili) = e @ -y
k:0k+1 k n+1

2. Calculer de méme pour tout n € N la somme Z k <Z>
k=0

Exercice 2

Soit (ag)k>1 une suite de réels.
P

On pose Ag =1 et pour tout p > 1, on pose : A, = H(l —ag).
k=1

1.(a) Exprimer pour p € N, A1 en fonction de A, et api1.

(b) Montrer par récurrence que :

p
Vp>1, Ap+ Y apdpy =1
k=1

k
2. On fixe n € N* et on suppose désormais que Vk € N*, a = —.
n

(a) Calculer A,.
(b) Montrer que pour tout p € {1,...,n —1},on a:

p! n—1
Ap:ﬂr”( p)

1 k! (n—1
(¢) En déduire que : kz_l oF <k B 1) =1.
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